
Бенефис одной задачи: Площадь треугольника 

Задача нахождения площади треугольника, кажущаяся на первый 

взгляд простой, на самом деле демонстрирует богатый спектр 

математических идей и методов, являясь прекрасным примером «бенефиса 

одной задачи». Рассмотрим несколько подходов к её решению и то, что они 

иллюстрируют:  

Классическая формула: 𝑆 =
1

2
𝑎ℎ. Это, пожалуй, самый известный и 

простой способ. Он иллюстрирует фундаментальное понятие площади как 

меры поверхности фигуры, а также важность выбора подходящей базы и 

высоты. Он интуитивно понятен и легко применяется к прямоугольным 

треугольникам. Этот метод требует знания высоты, которая может быть 

неизвестна или трудно вычисляемой для произвольных треугольников.  

Формула Герона. Эта формула использует длины всех трех сторон 

треугольника (𝑎, 𝑏, 𝑐) для вычисления площади: 𝑆 =

√𝑝(𝑝 − 𝑎)(𝑝 − 𝑏)(𝑝 − 𝑐),  где p – полупериметр. Формула Герона 

демонстрирует элегантное применение алгебры и работы с радикалами. Она 

показывает, как можно вычислить площадь, используя только длины сторон, 

без знания высоты. Она иллюстрирует связь между геометрией и алгеброй, 

но может быть более сложной в вычислении, чем формула с высотой, 

особенно вручную.  

Тригонометрический подход. Площадь треугольника можно вычислить 

по формуле: 𝑆 =
1

2
∙ 𝑎𝑏 sin 𝛾, где 𝑎 и 𝑏 – две стороны, а γ – угол между ними. 

Этот метод показывает связь между геометрией и тригонометрией, 

демонстрируя применение тригонометрических функций для решения 

геометрических задач. Он особенно полезен, когда известны две стороны и 

угол между ними, но требует знания тригонометрических функций и умения 

работать с углами.  

Векторный подход. Площадь треугольника, заданного векторами 𝑎⃗ и 𝑏⃗⃗, 

равна половине модуля векторного произведения этих векторов: 𝑆 =
1

2
|𝑎⃗ ∙ 𝑏⃗⃗| 



Этот метод демонстрирует применение векторной алгебры к геометрическим 

задачам, вводя понятия векторного произведения и его геометрической 

интерпретации ограничения, но требует знаний векторной алгебры.  

Метод координат. Если известны координаты вершин треугольника 

(x₁, y₁), (x₂, y₂), (x₃, y₃), площадь можно вычислить с помощью определителя: 

𝑆 =
1

2
|𝑥1(𝑦2 − 𝑦3) + 𝑥2(𝑦3 − 𝑦1) + 𝑥3(𝑦1 − 𝑦2)|. Этот метод демонстрирует 

связь между геометрией и аналитической геометрией, показывая применение 

определителей для вычисления площади, но требует знания аналитической 

геометрии.  

Задача нахождения площади треугольника, таким образом, служит 

превосходным примером «бенефиса одной задачи». Она позволяет 

продемонстрировать различные математические концепции, методы и их 

взаимосвязь, от элементарной геометрии до векторной алгебры и 

аналитической геометрии. Это подчеркивает богатство и разнообразие 

математических инструментов, доступных для решения, казалось бы, 

простой задачи, и способствует более глубокому пониманию математической 

структуры. 


